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Fiir welche Primzahlen p ist 7 ein quadratischer Rest modulo p?

Es sei (an)nen, die Folge der Fibonacci-Zahlen, d.h., die durch a; := ay := 1 und
Vn >3 :a, := a,_9 + a,_1 rekursiv definierte Folge, Beweisen Sie:

(i) Fiir alle n € N, gilt a,, = g™ mit £ = V5 ypd & = —1*2‘/5.

(ii) Ist p ¢ {2,5} eine Primzahl, so gilt

a, = (g) (mod p) .

Es sei V' ein n-dimensionaler euklidischer Vektorraum und A C V ein vollstandiges
Gitter. Geben Sie eine konvexe, zentralsymmetrische Menge X C V mit Volumen
vol(X) = 2" - wol(A) an, die keinen von Null verschiedenen Punkt von A enthélt.

Es sei wieder V' ein n-dimensionaler euklidischer Vektorraum und A C V ein
vollstandiges Gitter. Beweisen Sie:

Es sei X C V eine kompakte, konvexe, zentralsymmetrische Menge vom Volumen
vol(X) = 2" - vol(A). Dann enthdlt X mindestens einen von Null verschiedenen
Punkt von A. Tipp: Fiir jedes reelle a > 1 enthélt a X einen von Null verschiedenen
Gitterpunkt.



